A haromszog teriiletének meghatarozasa a csicsok koordinatainak ismeretében

Err6l [ 1 ]-ben ez (is ) olvashato:
,, Haromszog tertilete, ha csticsai Py ( Xy, Y1), P2(X2,¥2), P3( X3, y3):

T =%' [x1- 2 —¥3) +x2 - (¥3 —y1) +x3- (71 —¥2)] - ... (E)
Ezekbdl a képletekbdl akkor kapunk pozitiv értéket a teriiletre, ha a csucsok kortiljarasi
irdnya az dramutato jarasaval ellenkez6; ha a koriiljarasi irdny az dramutato jarasaval
megegyez0d, a képletek a teriiletre negativ értéket adnak.”

Most ezeknek az informacioknak jarunk utana. Nem mintha nem hinnénk [ 1 ] - nek,
hanem mert egyszer végig kell jarni ezt az utat is.
Ehhez tekintsiik az 1. abrat!
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i 1. &bra
Eszerint irhatjuk, hogy:
sin @ = sin(ay3 — ay,) = sinay3 - cos @y, — cos ay3 * sinaqy ; (1)

amde:



Xo—X . - X2—X . -

CoSayy; = Z L. smau:yzyl; cosa13=—‘z’i 1;smcxl3=yzlyl; (2)
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most (1)és(2)-vel:
. Y3—=y1 X2—X1 X3—=X1 Y2—YV1 H
sing = . — . innen:
¢ dq3 d12 di3 diz '
dip -diz-sing =(y3 —y1) (O —x1) — (x3—x1) - (2 —y1) . (3)

A (3) képlet bal oldalan a haromszog teriiletének kétszerese all, hiszen:
T=%'d12'd13'5in90,' (4)

most (3 ) és (4) - gyel:
T==[(ys—y1) (2 —x1) — (x3 —x1) - (2 —y)]. (5)
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Az ( 5) keéplet akar végeredménynek is tekinthetd. Még lassuk be, hogy (5) és (E)
egyenértékii! Ehhez ( 5) - 6t atalakitva:

T=%'{X1 2=y = s =yl +x- (s —y1) —x3- (y2 —y1)}, innen:
T=2 [t (2 —y3) + %2 (3 —y) + 23 01 =] (6)

egyezésben ( E ) - vel.
A (6) képlet konnyebben megjegyezhetd szerkezetli, mint ( 5 ).
A bevezetdben a koriiljarasi irdnyrol mondottak miatt irhatjuk, hogy:

1
T=c-lx-(2=y3) + 2 (3 = y1) +x3- (1 = y2)I - (7)

M1. Javasoljuk, hogy az érdeklddd Olvaso készitse az 1. dbra megfeleldjét, de az ora
jarasaval egyezd szamozassal, €s szamolja ki igy is a képlettel a haromszog teriiletét! De
meég jobb, ha belatja, hogy miért 1€p fel az eldjelvaltas.

M2. Latjuk, hogy az ( E ) szerinti — eléggé fontos — képlet levezetése mar kdzépiskolai
matematikai ismeretek birtokdban is érthetd. Igazabol nem rémlik, hogy annak idején ta -
nultuk volna ezt a kdzépiskoldban. Az Egyetemen azonban mar volt sz6 sokszdgek terii -
letének a csticsok koordinataival torténd kiszamitasarol, a Foldméréstan tantargyban. Mi -
vel a sokszog haromszogekre bonthatd, mondhatjuk, hogy ez itt egy el6tanulmany ahhoz.



Ma3. Fentieket a [ 2 ] - ben latottak inspiraltak. A témar6l magyarul is talalunk olvasniva -
lot; I1d. pl.: [ 3 ]!
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